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简要题意

给定 a1, a2, · · · , an 和 01序列 b1, b2, · · · , bn。称二元组 (i, j)构成匹配当且仅当
i < j 且 bi = 0且 bj = 1。

定义极大匹配方案 Smax 为满足以下所有条件的二元组集合：

• 每个二元组都构成匹配，每个位置只出现至多一次；
• 满足以上条件的前提下 au = av 的二元组 (u, v)数量最多；
• 满足以上条件的前提下 |Smax|最大。

对序列 (a, b)进行 m次修改，对于初始情况和每次修改之后的情况，输出极大
匹配方案的大小。

n,m  2⇥ 105
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m = 0

先考虑不带修的情况。

最大化 ai 相同的匹配数量只需要在每种 ai 内部求最优匹配数量即可。难点在
于选择合适的同色匹配使得不同色匹配数量尽量大。

固定一种 ai。将 bi = 0的元素看作 +1，bi = 1的元素看作 �1。

令 si 表示前 i个元素之和。则我们需要留最少数量的 +1和 �1给不同色匹配，
且剩余部分能够完美匹配。同时，我们希望对于每种颜色保留的 +1都尽量靠
前，�1都尽量靠后。
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m = 0

有结论：应当保留所有前缀最小值位置的 �1，以及所有后缀最小值位置的 +1。

证明：假设前缀最小值位置依次为 i1 . . . ik，则 [1, ik]内至少保留 k 个 �1，否
则剩余部分必有前缀和 < 0，无法完美匹配。因此上述保留 �1的方式最优。
+1同理。而在这样的保留方案下，剩余部分任意前缀的前缀和都大于等于 0

且序列和为 0，此时存在完美匹配。

这样我们可以直接求出前缀和后缀最小值位置，把它们插入到同一个序列里再
求一边匹配个数。复杂度 O(n)。
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m > 0

对于单点修改，可以看作从一种颜色中先删除一个元素再插入一个元素。两部
分均只会影响 O(1)个前缀最小值和后缀最小值位置。

对每种颜色使用线段树维护最小前缀和，再使用全局的线段树维护不同色匹配
即可。

总时间复杂度为 O(n+m logn)。
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