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• 假设我们把被交换过的元素连边，那么最后一定形成了若干个段。考虑
一个长度为l的段，其中必然至少进行了l-1次交换。注意到我们可以直
接花l的代价解决这段，所以每一个段内一定恰好有l-1次交换，并且交
换完所有元素就到应该到的位置上了。

• 现在问题变成了，我们需要在原序列中找出若干不相交的段，每个段的
长度等于这个段中的逆序对个数加一，并且每个段占用的下标和其中包
含的元素集合相同，每个这样的段都能省一操作。

• 考虑对于每个段右端点（如果有的话）找到最短的每个段占用的下标和
其中包含的元素集合相同的段，容易发现只有这样的段是候选段。这是
由于如果选取了更长的段，我们显然可以用这个段将它分开，并且分开
的两段中也恰有一段满足逆序对个数比长度少一。
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• 接下来我们就需要对于每个段右端点r找到最短的段[l,r]满足集合
{𝑎𝑙 , 𝑎𝑙+1, 𝑎𝑙+2…𝑎𝑟}恰好为[l,r]。

• 考虑作这两个限制：

• 𝑎𝑙 , 𝑎𝑙+1, 𝑎𝑙+2…𝑎𝑟 ≤ 𝑟

• σ𝑖=𝑙
𝑟 (𝑎𝑖 − 𝑖) = 0

• 这样得到的段一定是满足条件的[l,r]。

• 第一个条件只需要找到左侧第一个> 𝑟的元素，这个可以使用单调栈+
二分或线段树。第二个条件只需要对𝑎𝑖 − 𝑖求前缀和并找到上一个前缀
和相等的点即可。
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• 接下来剩下的就是对[l,r]检查逆序对个数是否为r-l。

• 注意到[𝑙, 𝑟]元素恰好为[𝑙, 𝑟]，所以我们只要求出[1, 𝑟]的逆序对，减去
[1, 𝑙 − 1]的逆序对，而 1, 𝑙 − 1 × [𝑙, 𝑟]贡献的逆序对个数就是[1, 𝑙 − 1]中
大于r的元素个数乘以r-l+1，所以我们只要离线或可持久化线段树维护
即可。

• 求出这些候选段之后顺着dp一下就行。


