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3 Best Subsequence
3.1 题目来源

36th Petrozavodsk Programming Camp (2019 Winter)1.

3.2 题目大意

给定一个长度为 n 的数列 w1, w2, · · · , wn 以及 k，你需要选出 k 个下标 1 ≤ i1 <

i2 < · · · ik ≤ n，求出 max
)
wi1 + wi2 , wi2 + wi3 , · · · , wik−1

+ wik , wik + wi1

)
的最小可能

值。

3.3 数据范围

3 ≤ k ≤ n ≤ 2× 105。

3.4 解题方法

显然需要二分答案 x，现在需要进行判定：是否存在一个下标序列 i 使得对于任意

p ∈ [1, k] 均有 wip + wip mod n+1
≤ x。

可以简单调整证明必然存在一种最优方案使得 w 中的最小值被选中，故可将 w 中

的最小值循环移位到最开头的位置，显然这不影响答案，此时我们可以强制第一个数被

选中。

将所有数字按照与 x的大小关系分为两类，将所有小于或等于
x

2
的数称为小数，大

于
x

2
的数称为大数。

考虑相邻的两个数，若均为小数则和不超过 x，若均为大数则和必然大于 x。

若 w1 为大数，则所有数均为大数，显然无解。

否则，在确定了所有小数的选取后，在相邻两个小数（包括第一个与最后一个）之

间至多选取一个大数，而这仅与两个小数之间最小的大数加上这两个小数的较小值是否

小于等于 x 有关。

由于相邻两个小数之间至多只能再选取一个额外的数字，因此一定存在一种最优方

案选取了所有小数。

此时线性扫描判断相邻两个小数之间能否再插入一个大数即可，总时间复杂度为

O(n logn)。
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