
QOJ12304 Pick Your Own Nim  

题目大意  

有  个正整数 ，还有  个正整数集合 。

你需要从  个集合中的每一个 ，选出其中的一个元素 。同时，你需要保证在可重集 

 中，不存在一个 非空可重子集 使得其所有元素二进制异或和为 。

构造任意一组方案，或者报告无解。

数据范围  

；
；

设  是  中的元素数量，保证  且 ；
。

解题过程  

我们可以认为给出的  个正整数是另外的   个集合，其中每个集合只有一个对应的元素。

可以发现，我们实际上是要使得这  个元素在  上线性无关。在本题中， 。

每个集合中 最多 选出一个元素，这个条件可以写成拟阵 ，该拟阵的基础集即为这  个正整
数，而其独立集族使用每个集合中最多选一个元素来间接定义。我们容易一一验证该独立集族满足拟阵
的三条性质。事实上，该拟阵是一种特殊的划分拟阵。

对于这  个元素线性无关这个条件，同理可得它也描述了一个拟阵，且该拟阵是经典的线性拟阵。

而题目要求的是每个集合 恰好 选出一个元素。可以发现，此时我们要求的是这两个拟阵的拟阵交，且
期望这个拟阵交最大（此时它包含  个元素）。

直接使用求解拟阵交的增广路算法即可。在细节上，由于第一个拟阵较简单，我们使用它来隐式构建交
换图是更好处理的。每次搜索增广路时，我们只需判断  个元素是否线性无关，每次复杂度是 

；而在整个增广路算法中，总共需要判断  次。

综上，我们得到了一个时间复杂度  的算法。由于  的情况是简单的，复杂

度也可以描述为 。
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