
 

Qoj970 Best Subsequence  

题目大意  

给定长度为  的序列 ，  次询问，每次询问给定 ，要求从  中选出一个长度恰好为  的
子序列 ，使得  相邻两项（包括头尾）之和的最大值最小，你只需输出这个最小值即可。

数据范围  

。

解题过程  

我们二分答案 ，则可以发现  的全都会选上，对于相邻的两个选出的数，我们求出  序列

中位置位于它们之间的最小值，若这个值加上它们两的最大值 ，则这个值也可以选上，最后我
们只需看选出的数的个数是否  即可。

考虑如何用数据结构优化这个过程，我们从小到大枚举  序列中的数，每次加入一个数时，假设它在
位置 ，我们找到已经加入的数中它的前驱  和后继 ，然后找到  中的最小值，假设在位置 
，那么当  时，  就会产生贡献，  同理。

查询时，我们先找到区间  中  最前的和最后的位置 ，然后用主席树查询  中对 

 来说合法的数的个数，再用 RMQ 查询  之外的数的最小值，看看这个数能否加入即可，设 
 同阶，则时间复杂度 。

实际上这个做法可以进一步优化，对于  外的那些 ，我们可以先认为它产生了贡献，在这个情况
下找到选出的数的个数  的最小的 。

此时同样找到 ，那么由于  和  中分别有  个被误认为产生贡献的 ，所以目前真实
的选出的数的个数是  的。

考虑每次让选出的数的个数 ，这个过程只会进行  次。

具体地，有两种情况会让选出的数的个数 ：

 中多选一个数，我们求出每个数第一次被选中时  的最小值 ，则相当于求这个区间内
最小的大于目前  的 。

 中多选一个数，此时只可能是因为  被选上，相当于查询区间内最小的大于目

前  的 。

都可以用主席树维护，这样我们就在  的时间复杂度内解决了这题。

参考资料  

无。
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